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Aritmetica este o parte a matematicii care studiazd

aritmetice inv6{ate in clasele primare sunt: adunarea,

int6lnim n'mere in diverse aplicafii, motiv pentru care

utiliz6nd confi guralii geometrice.

gi opereaz[ cu numere.

scdderea, inmullirea qi

vom evidenfia operafii

Opera{iile

impdrfirea.

cu acestea

1.1 .1 . Adunarea numerelor naturale

considerdm bile identice care, grupate ca in figura aldturatd,

reprezintd primele 5 numere naturale nenule.

Prin addugarea qi adunarea succesivd a unei noi bile se obtrine

girul infinit al numerelor naturale nenule: lr2131 41 5, ,,., n, ...

s
s#
&&*

-+s
\**
fdem
r. JS

-t6sss* -+ffi
s"{Bs{s#-+s

Urmdrind figura aldturatd, sd se descompund in toate modurile
posibile num5rul 6 ca o sum6 de doui numere naturale nenule.

Rezolvare: Se observd cd pe rdndul int6i sunt 5 + 1 : 6 bile, pe

al doilea rdnd, 4 + 2:6 bile, pe al treilea r6nd, 3 * 3 :6 bile, pe al

patrulea rdnd,2+4:6 bile, pe al cincilea r6nd, 1 + 5:6 bile.

s€ess esse* ss
ffi{trs e*€s€ ss€€s ss#ss

8

Adunurea a doud ntlmere naturale este operatia care asociazd,numerelor 
" 

qit numarur
natural o I b, numit suma celor doul numere date; a gi 6 se numesc termeniisumei a * b.
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Intr-o sum[, putem permuta ordinea celor doi termeni qi ob{inem acelaqi rezultat.

Pentru a aduna numere care conlin mai multe cifre, acestea se agazd unul sub cel6lalt,

astfel caunitdlile sd fie pe aceeagi coloand, zeclle sd se afle pe aceeagi coloand q.a.m.d. Se

calculeazd suma cifrelor de pe fiecare coloan6. Dacd suma are dou6 cifre, atunci prima cifrd

se adun[ la coloana urmitoare gi ultima cifr6 a sumei se scrie pe coloana sa.

Sd se determine sumele numerelor din tabelul din stdnga:

Rezolvare:

8&rc$nem!

Adunarea este o operaJie, iar suma este un numdr natural oblinut in urma efectu[rii

operafiei de adunare.

1.1.2. Sclderea numerelor naturale

Pentru doud numere naturale a Si b, clJ a > b, se defineqte numdrul natural nenul c avdnd

proprietateab + c: a. Numdrul c se numeqte diferenla dintre a qib, notaJia fiind c: u- b.

in acest caz) a se numegte descdzut, b se numegte scdzdtor.

Vlad ate in contul personal 12 500 lei gi achiziTioneazd un laptop

in valoare de 2 800 lei, pldtind cu cardul. Ce sumd i-a rdmas in contul personal?

a b a+b
t7 13

,l

31s 417 ?

9t4 rt4 ,l

a b a+b
T7 l3 30

315 417 732

9t4 114 1028

ffiry
il

9

12 500 lei 2 800 lei
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Rezolvare: Yaloarca obiectului achizi[ionat (laptop) este mai mic6 decdt suma pe care o
posed6 in cont deci vaputeapldti(2 800 < 12 500).

Dapdtanzaclre, Vlad va rdmdne cu 12 500 Iei- 2 800 lei : 9 7001ei. Dac6 lavaloarear[mas[
(9 700lei) adundm valoarea obiectului achizilionat(2 S00 lei), se ob{ine valoareainifial[ aflatd,
?n contul personal: 9 700lei+ 2 800 lei: 12 500 lei.

Sciderea numerelor care conJin mai multe cifre se face pe coloane. Mai
unitdlile, apoi zecile g.a.m.d. cdnd nu este posibil, se imprumutd o unitate
urmdtoare.

a b a-b verificare

6l l0 51 10+51= 6l
201 t7 r84 17 +184:201
640 84 556 84+556 =640

Scdderea a doud numere naturale se poate efectua numai dacd descdzutul este mai mare sau

egal cu scdzdtorul. De exemplu, diferenla 5 -7 nueste numdr natural, deci nu putem efectua

operafia. (Din 5 lei nu pot cheltui 7 lei.) in cazul in care este posibild opera{ia. rezultatul este

un numdr nafural, adicd diferen{a celor doud numere este un num[r natural.

;t;;;r.*:i:nni{!,

4 Exemnle
:i,-=._.=,..-._=._*_-"...-*.^,""*^_-",-'., ....;

1. Unul dintre poeJii qi muzicienii strdlucifi care au marcat?nceputurile epocii de glorie

artisticd din Grecia a fost Terpandru (adicS,,fermecdtorul"), care a venit din insula Lesbos in
Sparta in anul 670 i.Hr. El a addugat lirei cu 4 coarde incd 3 coarde. Cdte coarde

W

intOi se scad

din coloana

Rezolvare:

S& relinem!

ry
a

a b a-b
6t 10 ?

201 I7 ,l

640 84 ?

Rezolvare:4*3:J.

l0

nrc

avea lira sa?
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Lira cu 7 coarde se mai numegte heptacord. Se pare cd erc cunoscut[ incd din vremea

regelui Minos, iar cu ajutorul ei, Terpandru a potolit o revoltd popularl prin interpretarea

unor cdntece ale sale.

2. Timoteu ) care a trdit in generali a care i-a urmat lui Terpandru, a addugat lirei cu

7 coardeincl4 coarde. Cdte coarde are lira obfinutd?

Rezolvare:7 + 4: II.
La un concurs, lui Timoteu nu i s-a permis sd participe cu noua sa lird decdt dup6 ce i

s-au indepbrtat acesteia coardele suplimentare de cdtre efori.

| .1 .3. inmullirea numerelor naturale

Dacd se considerd dou6 numere naturale a gi b, prin operalia de inmaQire se asocrazd

numdrul natural d, notat d : a ' b, numit produsul numerelor date; a gi b se numesc factorii

produsului.

Dorim sd inmullim 4 cu 6, adicd sd adundm de qase

ori numlrul 4 cu el insuqi. Acest lucru este ilustrat in

figura a), care confine 4 coloane Ei 6 linii. Se obline

produsul 4 ' 6.

Dacd intoarcem figura astfel incdt sb avem 6 coloane

Ei 4 linii, figura b), oblinem produsul 6 ' 4, dar numdrul de

unitdfi nu se modificd.

ec*s
Bes€
B@S8
&ees
s&s#
sffi€s

Fig. a)

Vom utiliza pentru inmul{ire semnul ,,." inlocuind semnul ,,Xo', utilizat in clasele

anterioare. Motivalia este legatd de utilizarea simbolului ,,x" pootru alte obiecte matematice

care se vor studia in clasele superioare (vectori, produs cartezian etc.).

sG9+G#
GG@GGG
GGCG#G
GGGGGG

Fig. b)

1l
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Exemplu

56 se determine produsele

numerelor din tabelul:

{*2,91* 4S?S4
$uffiita lui 4ffI $$rs: 4 + S + 2 = 14*1 + 4* S
sumitalui 97este: I +7 = 16 *l + 6 = 7
+5,?*3$*3+S**
sumila rezultatului: 4 + 6 + i + S + 4 = 26*l + 6 = g

Rezolvare:

Pnon.q.lNvrur.lrnrr (rnon.L cu l)

FdrI d utiliza un calculator, ne punem problema de a verifica dacd am efectuat corect

inmulfirea a doud numere. Vd prezentdm o modalitate ugoard prin care putem verifica
corectitudinea ei.

considerdm un caz particular. Fie a : 4g2, b : 97. s6 se verifice dacb

: 14, apoisuma cifrelor acestui

numdr este 1 l4:S,care va fi numitd sumi{5. Determindm sumifa?nmul{itonrlui b,9 + 7 : 16,

iar, 1 + 6 : 7 . Cele doud sumile obfinute se inmulfesc (la fel ca numerele din care provin).

ObJinem 5 '7:35. Sumi{a 3 + 5:8 o comparEmcu sumilaprodusului a. b.Deci,4+6+7 +
+ 5 + 4:26,2 * 6 : 8. Sumilete obfinute sunt egale, de unde tragem concluzia cd inmullirea

este corect6. Dacd" cele doui sumile ar fi fost diferite, atunci rezultatul inmulfirii ar fi fost

gregit gi am fi fost obligafi sd

depistdm eroarea de calcul prin

reluarea inmul{irii. Existd

canni rare in care proba cu 9

nu depisteazd gregeala.

l.l .4.lmp54irea numerelor naturale

fi i b:=
iie:tmpA ,tmpd4itoi..

c
c&t

a b a.b

7 10 ?

9 7 ?

25 15
,l

a b a.b
7 10 70

9 7 63

25 15 375

f . ivrrAnlrnnA cu RESr 0

gi b, dacd exist[Fiind date numerele naturale nenule a

numdrul natural nenul c, pentru care a : b

cd a: b: c.

.c, atunci spunem

12



d, 
!r4#;Fir@#+4#.*$rilrN4Me*fnd\

4 - -P::r*"- -i
Avem de impirfit in mod egal 12 mandarine la 4 copii. Efectudnd

distribuirea succesivd a acestora, remarcdm ci fiecare copil primegte c0te 3

mandarine. Deducem cd 12: 4:3.
Numirul 12 este deimpdrfitul (ceea ce trebuie distribuit), numirul 4 este ?mpdditorul

(numirul de grupe in care distribuim obiectele date) gi numErul 3 este cdtul (ceea ce primeqte

fiecare copil).

Dar, nu putem distribui in mod egal 12 mandarine la 5 copii

fbrd a tdia doud mandarine in pa4i mai mici. Din acest motiv,

vom recurge la teorema impdrfirii cu rest.

2. innpAnTrnnA cu REsr

Fiind date numerele naturale a qi b, cu b # 0, atunci existi gi sunt unice numerele naturale

c, rpentru care a = b . c* r, unde 0 < r < b.

tn acest caz, a: deimpdrtit, b: imp64itor, c : cdt, r: rest.

Fiind date numerele a:54, b : 8, sd se aplice teorema ?mpnrlirii cu rest.

Rezalvare: Vom scrie multiplii lui 8 pdnd c6nd primul dintre acegtia va depdgi numdrul 54.

Avem: 0, 8, 16,24,32, 40, 48, (S+), 56, unde am inserat gi numirul a : 54.

0b

Oblinem54: 8' 6 + 6, 0<6 < 8 saua : b' 6*r, 0 <r <b.

Silre(ineml

?

it

Cum r este numfu natural, puteam scrie in teoremd, la fel de bine, qi r < b. Am preferat

prima scriere pentru a evidenfia gi pentu mai tArziu (in cadrul numerelor infregi) faptul cl
restul este un numir natural. Dacd r: 0, atunci a: b ' c, adicd putem distribui in mod egal

a obiecte in D cutii.

l3
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I Exemplu 
a

56 se determine cdtul qi restul impdrfirii pentru
a : deirnpdrlit, b : impirfitor:

a) a:9L,b:97; b) a:120,b:15;
Rezolvare: a) 91 :97 .0+91, c:0, r:91<97;

b) L20:15'8, deci c:8, r:0;
c) 349 = 20.17 +9 , c:17, r:9.

perechile de numere a qi b,

c) a:349, b:20.

unde

Creatorii Gazetei Matematice

mai devrems , pe 14 septembrie 1895, au dat in folosinf[ podul de peste

Dunfire de la cernavod[. Lucrarea era celebrb in Europa timpului,

iar diiector a fost Anghel saligny. pentru a re{ine ugor ini{ialele numelor

celor 4 ,,stdlpi" ai gazetei, vom scrie IJIC: Ionescu Ion,

fileica Gheorghe,

Ioachimescu Andrei,

Cristescu Vasile.

Ne amintim in fiecare &fi,?ndata de 15 septembri e, cdinanul 1895 a ap6rut rev ista Gazeta

Matematicd. Primii fondatori erau in majoritate ingineri, care, cu o zi

OffifiTJI IIIATEMATIEA
Nili 6 nttt lu &gLi,

riib t,

wrMffiqsfii*

sffir
bffi&rsjer'#ha*s

il remarcem printro redactori pe marele geometru gi profesor universitar Gheorghe J4eica.
Menlionim e6'to[imarii no)$tri matematicieni gi-au fbcut,,ucenicia" la,Gazeta Maternaticd.

Pitagora imp5rfea via{a unui om in patru p6rfi:

,,DouSzeci de ani egti copil, doulzeci adolescent,

doulzeci om adult qi doulzeci bdfiAfl',. Acestea

corespund celor patru anotimpuri din naturd: copildria -
prim6verii, adolescen{a * verii, v6rsta a&tk6- toamnei

qi b5trtne{ea - iernii. in aceasti metaford filosoficd este

prefiguratd pedagogia gi psihologia vdrstelor.

l4
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l. Reprezentali printr-un desen, cu ajutorul bulinelor, numerele naturale cuprinse intre 4 gi 9.

2. Sd se descompun6 in toate modurile posibile numdrul 7, ca o sumb de doud numere naturale

nenule. (Genenlizare)

3. Folosi{i buline pentru averifrca egalitatea:2 . 5 : 5 . 2.

4. 56 se completeze tabelul urmdtor:

a b a+b a-b a.b

49 5

23 t7

201 99

5. Tabelul urmdtor precizeazd, in kilometri, distanlele rutiere de la Bucureqti la diferite orage

pe ruta Bucuregti-Timigoara.

OraS BuanreSti RoSiorii devede Craiwa Filiasi CmansebeS TimiSoma

kilometri 0 100 209 24s 432 s33

CalculaJi distantele de la:

a) Rogiorii de Vede laCraiova; b) Craiova la Timiqoara;

c) Caransebeg la Craiova; d) Timigoara la Bucureqti.

6. Avem doud vase negradate de 9 I qi, respective, 4 1. Cum putem aduce

de la rdu:

a) 6Lde ap6; b)7 lde ap6?

7. Sb se aplice teorema imp[rfirii cu rest pentru perechile de numere:

a) a: 54, b: 15; b) o: 68, b: 1.1;

c) a: 509, b : l0; d) 6:90, b : 100.

t
4l

r
9T

t5



8. Paul are intr-un cont la bancd o suml de bani. I se adaugd din salariu suma de 3 600 lei gi

apoi cheltuiegte 2 700 lei. Verificd apoi valoarea rdmasd, care este de 6 000 lei. Ce sum[ de

bani a avut inifial?

9. Se pot a$ezape un cerc numerele naturale 1,2,3, ...,20 astfel inc6t diferenfa oricdror doud

nnmere aldfurate sd nu fie mai mare decdt2?

10. Scriem numerele naturale de la I la I 000 flau;d ale desparfi. Se formeazd o secven{6 de cifre.

a) CAte cifre sunt scrise in secvenfd?

b) Sd se determine a2}}-acifr[ din secven![.

c) Determinafi o altd cifrd din secven{6la alegere. Dup[ ce o determina{i, propuneli-i unui

coleg problema.

11. Fard a utiliza calculatorul, sd se efectueze urmdtoarele inmulliri, apoi sd se verifice

corectitudinea acestora prin utilizarea probei cu 9:

a) 54 ' 63; b) 342 . 72; c) 786 . 98; d)769.6s4.

12. Verificati dacd 567 . 874:485 558, utilizdndproba cu 9.

13. in urmdtorul joc sudoku (vezi gi imaginea al6turatd), se dau gase simboluri care au pozi{ia

dati. Se cere si se completeze astfel incdt, pe fiecare linie gi pe fiecare coloan6, s6 se afle

cdte unul dintre cele gase simbolwi.

X a o
* o a

:1. @ o

a O

o X o @

o X

l6
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u5 Prin fracqie, infelegem o parte sau mai multe pdrfi ale unitdlii care a fost divizatd in pa4i egale.

Sfrrelinem!

tul

ce

O frac{ie este reprezentatdprin doud numere plasate unul deasupra celuilalt gi separate

de o linie, numit6 linie de fracfie:

- namarut superior (numdrdtoral) aratd cdte pdrfi egale se considerd dintr-un intreg;

- numdrul inferior (numitorul) aratii numbrul de parti egale in care a fost impa4it intregul.

De exemplu: frac{ia ! ur" 3 pArfi la numbrdtor qi 4

/"T\ fi1f> 
numdrdtor

parti la numitor. Am impa(it intregul in 4 pa(i egale, t*.!-i n
apoi am considerat 3 dintre acestea. Linia de fracfie se \L"-/ - >nwmitOr

mainoteazd,,/". Astfel, uneori, vedem scris 3/4.

Pentru a citi o fraqie, enunf[m numdrdtorul, apoi numitorul, la care addugdmtermina\iaimi.

' 3 'mi"Exemplu: frac{ra - se crte$te ,,ffelclncl:

lia

[1e

O fraclie reprezintd cdtul dintre numbrdtor prin numitorul ei.

Exemplu:

natural.

= 3, deoarece 6 : 2 ' 3. Cdnd impdrfirea se face exact, frac\ia este un numdr6

t

@
Analizdndurmdtoarele trei fracfii, |, f ; f,!, ut compardnd numdrdtorii

cu numitorii acestora, observdm c6: lafrac{ia I uu.- 5 < 8, la ftacfia
8

! uu"-8:8 la fractiall uu.* 11>8.
88

l7


