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Enunturi

TESTUL 1

Subiectul I. Scrieti, pe foaia de examen, rezolvirile complete.
(30 de puncte)

1. (5p) Fiind data ecuatia x> — 2mx + 2 — m = 0 (m € R) cu radicinile x, si x,,
sd se determine valorile numdrului real m pentru care este adevirata egalitatea

x-1 x,-1 x +x
1 2 _ 9
X, + X T XX 26.

2. (5p) Fie/, g2 R — R, f(x) = 2x? — 1 si g(x) = 4x* — 3x. S& se calculeze (f o g)(x),
xeR.

3. (5p) Cate numere de trei cifre diferite se pot forma cu cifrele 2, 3, 5, 7, 9?

4. (5p) Dacd ag = 61, a;; = 1647 sunt termenii progresiei geometrice (a,), - ;, sa se
determine a..

§. (5p) Fie A(-2, 3), B(2, 6) si dreapta d paraleld cu Ox dusd prin M(0, —2). Sa se
determine coordonatele punctului C situat pe dreapta o, astfel incat triunghiul ABC
s fie dreptunghic in A.

6. (5p) Si se determine solutiile ecuatiei cos*x = —cos’x.
Subiectul al II-lea. Scrieti, pe foaia de examen, rezolvirile complete.

(30 de puncte)
1 2.8 ~1 5 3
I.FieA—(O 12),3—(2 1 I).
-1 2 1 ~3 4 =35

a) (5p) Sa se calculeze detB.
b) (5p) Sa se determine rang 4.

c) (5p) Sa se rezolve ecuatia matriceala X - 4 = B.
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N 20 13
2. Fie matricele: 4 = | | /B = 5 ,unde 2= —1.
0 1+ g1 =74

a) (5p) Sa se calculeze det(4 - B).

b) (5p) Sa se determine matricea X care are elementele de pe diagonala secundari
nule si verificd relatia A" - X' = B, unde 4’ este transpusa matricei 4.

c) (5p) Sa se rezolve ecuatia matriceald X - ¥'= 4 - B, unde X este matricea gasita la
punctul b).

Subiectul al IIl-lea. Scrieti, pe foaia de examen, rezolvirile complete.

(30 de puncte)

LFiefR->R,/(x)=x-2+Vx2-2x+1 +Vx2—6x+9 .

a) (5p) Sa se reprezinte grafic functia /.

b) (Sp) Sa se discute dupd valorile parametrului real m numirul solutiilor reale ale
ecuatiei f(x) = m.

c) (5p) Sa se studieze continuitatea functiei f.

b o I 1 1
2. Fie sirul (a,), - cu termenul general: a, = SRR TS TR
a) (5p) Sa se calculeze termenul general a,.

b) (5p) Sa se arate ca sirul este convergent.

¢) (5p) Sa se demonstreze egalitatea: lima, + lim n(n!lna,) = lim (a,)"?".
. —>00 H—0 : n—sa

* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
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TESTUL 2

Subiectul 1. Scrieti, pe foaia de examen, rezolvirile complete.
(30 de puncte)

1. (5p) Se considera ecuatia mx> — m(3x + 10) — (x* + 3x + 10) = 0, unde m este numir
real. S se determine numarul real m pentru care radacinile ecuatiei sunt inverse una
celeilalte.

2. (5p) Si se rationalizeze fractia m

3. (5p) Avand trei cifre de 4, patru cifre de 5 si cinci cifre de 6, cite numere de
douasprezece cifre se pot forma cu ele?

4. (5p) Daca 4 si 8 sunt termeni consecutivi ai unei progresii aritmetice, sd se determine
numarul termenilor considerati pentru ca suma lor sa fie 112.

§. (5p) Fie A(-2, 3), B(2, 6) si dreapta d paralela cu Ox dusd prin M(0, —2). Sa se
determine coordonatele punctului C situat pe dreapta d, astfel incat triunghiul ABC
sa fie dreptunghic in B.

6. (5p) Sa se determine multimea solutiilor ecuatiei sinxctgx — cosxtgx = 0.

Subiectul al Il-lea. Scrieti, pe foaia de examen, rezolvirile complete.
(30 de puncte)

1.Fic U, € MyR), U, = ((1) i

a) (5p) Sa se demonstreze ca U, - U, = U,.,, V) a, b e R .
b) (5p) Sa se demonstreze ca U, - U ,=1,, (V) a€R .

¢) (5p) Sa se determine numirul real a pentru care U" = I,, n € N".
10 -1
2.Fie matricele A=[-2 1 2 .B:(2 > 3).
-2 -1 7 4

a) (5p) Sa se calculeze detA.
b) (5p) Sa se calculeze B'.
¢) (5p) Sa se rezolve ecuatia matriceala 4 - X = B".
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Subiectul al ITlI-lea. Scrieti, pe foaia de examen, rezolvirile complete.
(30 de puncte)

I.a) (5p) Sa se verifice prin inductie cd x” > 1 + nx—1), (V) n € N, (V) x > 0
(inegalitatea lui 1. Bernoulli).
b) (5p) Folosind inegalitatea lui I. Bernoulli sa se arate ca 1,019 > |1,

]._.

3

=

¢) (5p) Daca 0 < g < 1 este fixat, atunci existd n € IN astfel incit a" < ]

(V) n=>IN.

_Inn

2. Se da sirul (a,),.1. a, = 5
a) (5p) Sa se arate ca sirul (a,),., este monoton si marginit.

5 - il g, =ik p AR
b) (5p) Sa se verifice relatia a,, = 54, %5

¢) (Sp) Sa se calculeze lima,.

* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi 10 puncte din oficiu.

* Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
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Raspunsuri

TESTUL 1
Subiectul I 1. m =3 sau m = 4 2. 32x° — 48x* + 1827 - 1 3. 4% 4. 183; 5.(7, -2);
6. x € {(2k+1)5, k € Z}. Subiectul al II-lea. 1. a) detB = 99. b) detd = —4 =

I -1 2
rangd =3. ) X=B-4"'=|3 -4 £| 2.8)det(4-B)=0.
| -6 4
2 2 4
byx=| 0 THilogr=x14.8=| 4 20+i 20+
o 5o 1+ 1 0
1 1 n _ntl-—-1

Sublectul al Hl-lea. 2. a) G 3T = G- DIAFw ~ G+ DI~ a1+ D1

TESTUL 2

Subiectul I. 1. m = — %; 2. 3V2 - 2136 Z V30; 3. 3 !142!!5!; 4.7, 5. (8, -2)
6.xe {f+kn keZ}.

23 13

2 2
Subiectul al Il-lea. 2. a) det4 =3. ¢c) X=4""- B, X=|9 5|

19 15

2 2

Subiectul al ITI-lea. 2. a) (l+ %) <3<n, (V) n>3,adici (n+ 1" > n"! etc.
TESTUL 3
Subiectul I 1. m = 1: 2. 5,, = 3069; 3. 5% 4. 8; 5. (2, 1);

6.x € {arctg%+lm, ke Z}.

Subiectul al Ilea. 2.2) 4 - B= (3 1) A-B+O) = (7 ).
Subiectul al II-lea. 2. b) x,, | = 5. x5, = 2 (V) n € N".
TESTUL 4

. 1\, 5 4. R W
Subiectul I 1. m € (~o, - 1); 2. 413 3. 2(5 + 106); 4. e 5. 3x + 2y~ 7=0;

6. tg’a. Subiectul al I1-lea. 1. a) detA = -2. b)rangd =3.¢) X=B-4"'= 0 —-D.

2. a) ("; Gi) b) det(4%) = (det4)> = (1 — ) = 0.
A+ A +A+ . +A"=A+2-A+22 A+ A+ ... +2".4=(2"-1)-A.
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