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NUMERE NATURALE

Orice num6r natural de doud cifre sau mai multe se scrie in mod unic sub

forma unei sume de produse intre fiecare cifrd din scrierea numbrului qi num[ruI
ce indic[ ordinul cifrei respective (1, 10, 100, 1000, etc.).

ab-a'10*b
abc - a'1.00 + b' 10 * c

abcd- o.' 1000 +b' 100+ c-10*d

Ex: 53 = 5'10 + 3

L53=1'100+5'10+3

Numerele naturale scrise in ordinea 0, I, 2, 3,. . ., n, n + 1, ... formeazd, ;irul
numerelor naturale.

Obs: Fie num[rul natural n -+ succesorul s[u este n I 1

+ predecesorul sdu este n - L

Obs: De la I lansunt n numere naturale ; iar de la 0 la n sunt n t l,numere
naturale.

0,L,2, ...,T 1 (n - 1) + 1 = n numere naturale

Forma general[ a unui num[r natural par :2n;neN; iar forma generald a

unui numdr impar: 2n * t;neN



Simbol Valoare

I 1

V 5

X 10

L 50

C 100

D 500

M 1000

a

a

Cifre romane

Scrierea se face de la stAnga Ia dreapta.
Simbolurile 1, x, c pot fi consecutive de maximum trei ori, iar v , L, D d,oar o
datd.

orice semn pus la dreapta altuia de valoare mai mare sau egal6 cu el, se
adund.

Ex:
xIrI-10*3_13

. Dacd un simbol mic se afld in fafa unui simbol mare, atunci cel mic se
scade din cel mare. in acest caz,infaJa unui simbol mare se poate afl6
doar un singur simbol cu valoare mai micd.

Ex:
xcl_100-10+t_9L

o orice cifrd, sau grup de cifre, subliniatd superior cu o linie este
multiplicatd de 1000 ori.



Ex:
X: 10000

Aplica{ii:

1. Determinali toate numerele naturale de forma 3ab5, cu a * b : 6.

2. Scrieli toate numerele de forma Zxy < ZZZ.

3. Determinali x qtiind c[ 35x- + zLB = 570.
4. Determinalia Etiind cdaaa+ aaI a - L23.

5. Aflali cOte numere naturale se g[sesc in urmdtoarele qiruri:

a) 0,2,4,6,...,998
b) 15, L6, ...,2019
c) IL,22,33, ..., 198

d) 1,6,LL,...,505
6. Scriefi urmdtoarele trei numere naturale:

a) '1,4,28,42,...

b) 1, 5,g,...
c) 9, L2,1,5,...

7 . Scrieli cu cifre romane numerele: B, L L1,,2020,3049
8. Scrieli cu cifre arabe numerele : XXII, LX, MCM,XCV .

9. Fie qirul : 1,5,9,...
a) Determinali al 12-leatermen al qirului.

b) Determinatr al20l9- lea termen al qirului.

10. Fie qirul L, L0,L9, ...

a) Determinali al10- lea termen al qirului.

b) Verificali dacd,numdrul 999 este termen al girului.



TBST

1. Scrieli cu cifre romane :222.
2. Scrieli cu cifre arabe: MDCCCXXVIII.
3. Scrieli predecesorul Ei succesorul numdrului 8959.
4. Stabilili cdte numere naturale sunt cuprinse intre 1.215 qi r2BB.
5. Aflali cel mai mic num[r natural de forma a3b, a # b Ei a < b.

6. Determinafi toate numerele de forma ab qtiind cd,7i6 +7m. = 477.
7. Aflali numdrul cifrelor folosite pentru numerotarea unei c6rti cu 99

pagini.

8. Aflali cel mai mare numdr natural de patru cifre distincte care are cifra
unitdlilor dublul cifrei miilor.

9. Scrieli cel mai mare numir natural de trei cifre diferite si aare are suma
cifrelor l-5.



OPERATII CU NUMERE NATURALE

1) Adunarea numerelor naturale
alb-c

a Ei b: termenii sumei

c: suma

ProprietSli:

1. Comutativitatea : o. I b : b * a, ortcare ar fi a si b numere naturale

2. Asociativitatea: (a+ b) + c: a+ (b + c), oricare arfi a,b qtc
numere naturale

3. Elementul neutru: 0 este elementul neutru pentru adunarea numerelor

naturale s.* 0 - 0 * a: a,orieare arfi anumdr natural.

2) Sclderea numerelor naturale
a-b:d

a :descdzut, b -scdzdtor
c: diferenld

Obs: Scdderea nu este asociativd, nu este comutativd, rar numdrul 0 nu

este element neutru.

3) tnmutfirea numerelor naturale
a.b=p

a qr b: facori
p : produsul

Proprietdli:

l.Comutativitatea: a'b - b'a, oricare ar fi,a si b numere naturale.

2. Asociativitatea: (a' b) ' c - a' (b' c), oricare ar ft a,b ;t c numere

naturale.

3. Elementul neutru: a' 1, - 1,' a : a, oricare ar fr a num[r natural.

4. Distributivitateafa![de adunare qi scadere: a'(b * c) - a'b * a'
c, oricare ar fi, a, b qi c numere naturale.

Factorul comun

a'm*a.n=a.(m+n)



Spunem cd, am scos factor comun pe a.

4) impnr{irea numerelor naturale
d -i.c +r,r <i -Teoremaimplrtiriicu rest
d: deimpdrlit
i: impdrlitor
c :c6t
r : rest

5) Puterea cu exponent natural a unui numlr natural
qn : g' q'....' a, oricare ar ft a numdr natural

n factori

Reguli de calcul cu radicali:

1. a* . a' _ am+n

2. ami an - am-n
3. (a^)" = sm'n

4. a^ .b^ - (a.b)^
5. an:bn - (a:b)"
6. ao -1,
7. q7 : a, oricare ar fi a,b,Tr,n numere naturale nenule

PATRATE PERF'ECTE. CUBURT PERFECTE

PItrat perfect: num[r natural objinut prin ridicarcalaputerea a doua a unui
numdr natural.

Obs: Ultima cifrd a unui numdr natural pdtratperfect poate fi
0,L,4,5,6 sau9.

Un numir natural nu este pdtrat perfect dacd se termind cu una dintre cifrele:
2,3,7 sau B.

Cub perfect: numdr natural oblinut prin ridicarealaputerea atreia a unui
numdr natural.



6) Ordinea efectuirii operafiilor
e Adunarea si sclderea numerelor naturale sunt opera{ii de ordinul I.
. tnmul{irea qi impir{irea numerelor naturale sunt opera{ii de ordinul

u.
o Ridicarea la putere opera{ie de ordinul III.

in calcule, ordinea efectudrii operaliilor este urmdtoarea:

o Se efectueazd intdi operaliile de ordinul III, apoi cele de ordinul II gi in
final cele de ordinul I.

o Dac[ se utilizeazd,parunteze, atunci mai intdi se efectueazd calculele din
paranteza rotundS, apoi cel din parantezapdtratd qi in final cele din
acoladS.

SUMA GAUSS

L+z+3+...+ n'(n+1)'rL- 
z

Aplica{ii :

l. a) $tiind cd x * 2y - 33, calcul a[i x * 2y - L1,.

b)$tiind cd x * y + z -  l,calculali 3x * 3y * 32.

c)$tiind cd3x + 2y + 20 - 200, calculali 6x * 4y - 1,00.

2. a) $tiind cd a + 2b : 1,2 qi a * b : 6, aflalt b.

b)$tiind cda+2b+c:22 gi a * b: tL,afla[ib + c.

3.Dacda:S,determinafiprodusulp - (17 - a).(15 - a).(13 a). ...'
(s - a).

4. Calcula\i:

a)21,+2L'2-21,'3

b) 2019 + 2019 '201,7 - 2018. 2 - 2017

c) 15 '72 - 15 ' 18 + (41,. 42 - 4L. 41)'15



5) Dacd a * b = 1.2 gi c = 5, calcula[i c' (a + b).

6) Aflali numerele naturale a qi b gtiind cd, (a - 2) . (b + Z1 _ 7.

7) Afla\i cel mai mic numdr natural nenul care impdrlit la 23 dd,restul 11 si
cdtul diferit de zero.

8) AflaJi suma tuturor numerelor naturale care impdrlite la 7 daucdtul egal cu
restul.

9) Suma a doud numere naturale este 16. Daci imparlim pe unul la cel[lalt
oblinem c0tul 2 qi restul 1. Aflali numerele.

10) Diferenla a dou[ numere naturale este 133. Dacd impdrJim pe cel mare la
cel mic oblinem cdtul 7 qi restul 1. AflaJi numerele.

11) Suma atrer numere naturale este 2019.Dacd,imparjim pe primul la al
doilea oblinem c6tul 5 qi restul 2, iar dac[ impdrlim pe al treilea la al doilea
oblinem cAtul 3 Ei restul 1. Aflafi numerele.

12) Calculali:

a)64+24+52-61

b) fgroot - (2rz1z 1 5zorolo

q32 +42 +s2 +2.lzz'1+L2s.1,6:2so

d) lzozo I gzo2o - 4o'o'o + (3r)u,(3t)n

13. Aflali numf,rul natural n pentru care urm[toarele egalitdli sunt adevdrate:

a)7zn-t :73 b)5zn+t + Szn + S2n+2 - 31. 510

c)3.32.33.....31s - 35n-5 d)3'.5n+2 +3n+2.5n -3n+1 .

5n+1

14) Ardtali cd urmdtoarele numere sunt pdtrate perfecte:

a)20202020 b)3.567 -566.2-4.566 c)3. (I+2+...+
24)

15) Arbtali cd urm[toarele numere sunt cuburi perfecte:

a) L42o22 b; 5ros - 4. 5toz c)2. (L + z+ 3 + ... + 64) - 4s

10



16) Aflali ultima cifrd a numdrului

o - 32021 a 52o2t I 62027 _ 42021 _ g2o2L

17) Calculali:

a) Sr :91 + 92 + "'+ 1001

b) sz - 105 + 21,0 + 315 + ... + 1155

c)ss -2*7+L2+...+507
d)S+ - l- * 2+22 +23 +...y22o2t

e)55 - 70 +71 +72 + "' a72027

TEST

1. Aflali diferenla dintre cel mai mare numdr natrual de patru cifre distincte
qi cel mai mic num[r natural de patru cifre distincte.

2. DacI a * b - 6 Ei c = 1,0, atunci calculali a- c * b. c.

3. Aflali suma tuturor numerelor naturale care implrlite la 4 dau cdtul2.
4. Aflali restul impS(irii numdrului 1.. 2. 3 ... . 25 + 100 la numdrul 21.

5. ArdtalrcdlL2o + L12L + 11,22 - 1L2o. 133

6. Aflali ultima cifrd a num6ru1ur a = 131zon + 1222oLo a 137zoto

7. ArdtalicdnumSrula- 9201-5 -92ora.B - g2o73.B -...- Bestepdtrat
perfect.

8. Calculali: {[(3tt .27s.7s):(21s.316.74) -225:1,5]:225 + L2:3].
2019

9. Aflali suma cuburilor perfecte cuprinse intre 100 qi 410.

11,



SCRTEREA tN BAZA10; SCRTEREA iX UZI Z

. ffi-a'1,0*b
. abc - a..100 + b-L0 * c
c abcd - q".1000 + b.100 + c.I0 * d

in sistemul de numeraJie zecimalse folosesc cifrele: 0,!,2,3, ...,9.

in sistemul binar dec numeralie se folosesc cifrele: 0 qi 1.

Pentru areprezenta un num[r din sistemul zectmalbinar, facem un qir de
impbrfiri succesive la 2 astfel: impdr{im numirul Ia2;impd\im primul cdtla2;
impirlim al doilea cdtla2, etc.pdnd oblinem cdtul 1. Ultimul cdt oblinut
rcprezintl'prima cifrd" anum[rului scris inbaza2; iar celelalte cifre sunt
resturile oblinute, scrise de la sfArqit spre inceput, astfel incAt ultima cifrd este
restul oblinut la prima imp[r]ire .Laimpd\irile exacte restul este 0.

Ex:

33 - 10000112;

1000012 - I.2s + 0. 24+ 0. 23 + 0.22+ 0. z + 1,: 33

Am transformat numdrul din sistemul binar in sistemur zecimar.

T2


