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i.lk ,...,,_) lar rlumarut lnrtlal dc

1_i I' , 7k=1277, dc undc sc

lcc:re. (1p.)

3i: 433 + 533 < 633.

,tPiada judef eana, clasa a VI-a

(r)' ( z\
'[rJ '[5.J

33 /'l \3
<i- i

\.3i

a), urmeazi inegalitatea

I. ruUffiERE RE&LE

A. Pltrate perfecte

RIdIcina pdtratl a pltratului unui numlr netural

Esiimarea rldlcinii pitrate dinfr-un numer

rationa[. &[goritmul ertragerii rEddcinii pEtrate

$tim ci. in multimca numercior natura-e sc rl,::llcstc pitrat pcrfcct un

num5.r n Carc SC poate scric ca pLltcrca a doua a *::*: ::;:lir natural a, adicl'

2n=a

Citcva proprietiti alc pd.tratclor pcrfcctc

l)1. DouI nulncrc naturaic sunt diftritc Cac;:':::,.:clc ior sunt numcrc

difcrite.

P2. $irui O' , 1' , 2' , 3', ..., n') ... sc llutttc;:c s::... :'.i::irtcior pcrlcctc.

I)coarccc airul numcrclot naturalc cstc infinit, 9ir-... :'..::::cloi pcricctc cstc

infinit.

P3. intrc doul pi.tratc pcrfccte consccutivc :l* :. :::;: ailzi un pitrat

pcrfect.

P4. Singurcle pitratc pcrfecte cxprimatc prin n';::c:c a:iii-Lralc consccu-

tive sunt 0 gi 1.

P5. intrc pitratelc perfectc n2 gi (n+1)' ," gascsc 2n nuntcrc naturale

carc nu sunt pitrate perfcctc.

P6. Oricc pltrat pcrfect arc un numir impar de divizori, deci niciun

rum5.r natural care are un numlr par de divizori nu cstc pitrat pcrfect.

P7. Oricc pS.trat pcrfect are ca ultimd cifri una dintrc cifrclc 0,1,4,5,6,

9, dcci pltratcle pcrfccte nu sc tcrmin[ cu cifrc] e 2, 3, 7 , 8.
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m ci 3 cstc pl.trat

: i 3, inseamni cL

in (1) (3m)' = 3q' .=1

)=t= contradictie.

rdtcI,3 nu este

rid,i.cina pi.tratd. a

pitratd a numi.rului

= t[9' = g.

0.

.reT

ol= t

r'-------=
d) J0,te =a/(0,4)' - 0,4, pcniru ca 0,42 = 0,16.

1. Calculul ri.dicinii pi.tratc dintr-un numdr natural pitrat pcrfcct

Penrru a glsi rI.dlcina pi.tra:i a .::ui numi.r pi.trat pcrfect putem

proceda astfel:

1. Dcscompuncm numlrui in :ac:o:: ::ini si apoi scriem numlrul ca

puterc cu exponentul 2.

l ExemDlu

-
Calculali: il Jt%;0 J22->;.) JIx

lJ.ezoloare

196

98

'49
1

225

45
b)'9

i

2

')

1", d..i 196=2'.72 =(2.7)'z;iavem Jlx:t'+.
7t'

5

5'., 
^dird.225=32 

.52 =(3.5)2 si avem J2E:1.5.
aL'
-)

2

lu, udire 256 = Z' = (2*)' . r:-- ^:qi avcm J25o = 2 =16.

256

12812
t) 

64

T

2. F-olosim algoritmul extragcrii ri.di.cinii pitrate .

a DxeutDlu

-
Calculaf: a) J1%; b) Jxr; d Jnx.
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cifrc, numlrind dc la

Lir1d.

sc agazl in dreapta sus.

si-l asczim sub prima

Obtincm rcstul 0,

ur:ni.toarca grupl.

:r sr rezuitatul il

, numit rest

2 si obginem catul 4

:. :-.*:u;:ul oblinut il
: ,45',.

96 qi ob,tinemz,cro.
l^

sus ranga I sl

rrr 196 estc 14.

ic doui cifrc, dc

natural al cirui

:ccAt cl. ()Lsim

'/f.ro,

961
9

--- -
=(r.l

*

61.1=61

Cobor6.m urmLtoarca gruPI'.

DublLrn prima cifti. a r5.dLcinii, adic[ pc 3 9i il

scricm pe 6 sub 3.

impi.rlim prima cilii a rcstuiui partial la dublul

primei cifrc, adici 6'. 6 = 1, .

Pc 1 il scriem 16"ngl 6 si obtincm numirul61 pc

carc il inmultrm cu 1. Ilczultatul 61 il scldcm

din restul parlial si obtir-rem restul zcro.

Pe 1 il scricm ia::gi 3 si am ob$nut ci J961 = 31.

Dcspir:rm numllul in grr-rpc dc c6'tc doui

cifrc, ie la drcapta 1a stinsa.

Ci'.ita:r-i un ce1 mai marc numI.r natural al

cilui pltrat si. nu-l dcplgcasc[ pc 1'2. El cstc 3

:rc carc il scricm in dreapta sus. (l'isim 32 =9'

Scadcm 9 din 12 9i ob1incm 3.

Li.ngl rcstul 3 cobori"m urmitoarca grupd 9i

obgincm 396.

I)ublnm prima cifri a rS.dlcinii, adici. pe 3'

implrtim num'irul format din primclc doui

cifrc a1c restului parlial cu 6, adicl 39 :6 9i se

obline catul 6. Citul 6 i1 scriem lingl dublul

lui 3, adici.1ing5. 6 si obtincm 66 carc sc

inmullcstc cu 6. Produsul se scade din rcstul

partial ;i oblinem rcstul zcro-

LAngn prima cifri. a rld[cinii 3 il scricm pc 6 9i

am glsit J1296.=36.

c)

VcriJicare: 312 =961

r====

'!tzgo

1.296
U 66.6=396

l:go
396

===

VeriJicare: 362' =1296

15
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in grupe dc cite dou[

grupe.

a1 cnrui pitlat este

- 
- -- :s:c J.

ie scriere din exem-

ssierca din sti.nga-

gupe 07lingF,restul l.

iiii .10 
cu 8,

^l 
v1

Pe c:rre il scadcm d]n

4giobtinem 41,adictr

...u;!.r111.

grupi, adic5.

rc -li. impartirn

produsul i1 scldcm din

rc 413. l)coarccc

:; 2 si trcbuie sI sc

Pc

pc

a)

Arn obtinu t ,117073424 = 41-\2'

Veri"{icare; 41322 = 17 07 3121

2. lixtragerea riclicinii patrate dintr-un nutni"r rational scris sub formi'

dc fractic rccimald"

Pcntru a cxtragc ridlcir-ra .'--i::.-.'.a cir-itr-un nr.rtnd'r rational scris sub

form, dc fraclic zecimali parclr:gc:ll acclcasi ctape ca 1a cxtragcrca r:idicinii

pLtratc dintr*un numir natural ':'i::-"'::lclicct' i)ar' avcm o sjngura modificare'

inctapalscdcspartcnuma:;l::gi;nedeci'tcdouacifredelavirqul'ispre

stan.qa si spre drcapta. I)aca r:l :la:ica drcapti' o grupl (ultima din dreapta) are

o singurX cifrl', o complcti::: c: c crtii dc zero'

) Exem?lu:

Si se efectueze urmitoarcle extrageri: a)

Despirlim numl'rulin grupe dc cite doul cifrc de

1a virgulL spre st2.nga si sprc drcapta'

Acum parcurgem celelaltc ctaPe'

J12s3J6; 0 fi ,%2s.

Ols.to
9

J)J
325*xto

2816

ffi Ci.utim prima ciI'ra a raitrcinir'

704 4 P5.tratu1 numlrului 3 indcplincsic condilia s5' fic

mai mic dec6.t Prima uruPa 12'

Sc1clcm <1tn12 pI'tratui lui 3 si oblincnr rcstul 3

ling1 carc cobori'rn glupa urmito"rrc'

Dubhmprimacifrl'ari.dicinii.C6'tulimplriirii]ui35cr.i6cstc5.l1

Duncm pc 5 hngl6 9i inmullim pe 65 cu 5'

Pc 5 il tlcccm sus ii'nq[ 3 gi puncm apoi virgula' Pcntru c[ am tcrminat

cu grupcie din Partca intreagL'

il drrble- pc 3-5. 1 i.ngL 35 o s[ scricm catui imp[rlirii iui 28 cu 7 , adica 4

si continuind obtincm ,e ,[T2'>15 --35,4'

Verif careo; i5,{ =1253,16

t/

- ::occdcul de cxtragcrc a

':..::;i cstc numi:ul de sub

; .iii)i. gi.sim mai multc

:i:. coborim urmi.toalca

r -n ?l r a /-- \ l,\l/\+,/4
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.. D;oI 2,primacifri,

rca Erupi. 35: 4 nc dI

.L uL 111iil 5L15.

356 si de aceea ci.tul il
lriicl rAndul carc nu

$ioe* cont de virgull,

=2,75.

este reprezentat sub

nurnai dacL termenii

nu mai poate fi scrisl

pcrfcct. Deoarcce

simplifici cu 3 si avem

):

7,2(3)

121.-.
ltl

2.I)cscompunctiurmitoarclenumcreinfactoriprimisirccunoastcli

care sunt Pltrate Pcrfecte:

a)72;D1aa;c) 1250; d) i3' 13; c) 2"''; D 75'27; g) 1012; h) 100s'

llezol'uare

a) 72=23 '3' nu este PI'trat Perfect'

b) 1.44=2' '32 =(2' '3)' t't" p5'trat perfcct'

c) 1 250 = 2' 5' nu cstc pltrat pcrfcct'

d) 13'' = (t:')2 este Patrat Pcrfcct'

,) 2t" =.226c =(20")' "rt" 
pitrat pcrfcct'

D 75'27'" 3'5''3' = 3''5' =(3''5)' t'r" pitrat pcrl'cct'

g) 1o'2 = (t oo )' "'tt Pitrat Pcrlcct'

h) 1005 =(2' '5')' = [tz s)'-]' = [('' 5)'] cste pitrat pcrfcct'

3. Gnsili carc dintrc urmitoarelc numcre sunt peffatc pcrfcctc:

a.) 625, 312, L024, 1007, 9801' 1443' 1444' 732' 784;

b) 126, 4",3", (5 )' , ,;', 163,273;

c) 131*-, 5rt,*", 413::+1 , 7it:'2 , 93:"+'', 2321=*6, 17"(n-1) , 2g'"-''' '

Rezolvare

a) 625=252 estc Pitrat Perfcct'

312=23'3'13 nu cste p[trat perfcct'

1024 = 2to =(2t )' "rt" p[trat pcrfcct'
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'1rcy"rccl1u_i1zc{ ctse 
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.( ,L)= .L= ,,.L

.lrc;r:cl rz.ir.zcl ,rr, ,.(nS) = .,S = ,(,,s)
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: ::.aiuralc

J -/ =

i: - 1) cstc

tcrmini in 7).

doui pi.tratc de

consccutivc si

17)"* =_ (rr.),

4. Arltagi ci urmltoarcle numerc sunt pltratc pcrfccte:

a) a= (7+2+3+...+1000) 2+1001;

b) b= (2019+2018+20L7;.'.-,-3 +2+1) 2+2020;

c) c=1+3+5+...+2019;

d) d= (1+2+3+...-+-") 2-r:- i' re \"
llezolttare

1000 1001.2-i00i 
= 1000 i001- 1001 = 100i(1000+1)=a) a= 

2

= 10012, dcci csrc patrat pe:':'c-'-.

b) b= (1+2+3-. - 20ie) 2-2020=YTyn'2-2020=

= 2019 .2020 - 2O2O = 2020 ( 2019 - 1) = 2O2Oz cste pi.trat pcrfcct.

c) c=1+3+5+ - 2o1e::*=)' =(ryt, =10102.. Se stie c5

1 +3-5+...+(2n+1 )=l 
2"+); 

= (n-1)''
\z/

d) d= (t+2+3+... +n).2*n*1= 
n(1+1) .2*r,1=n(n+1)+

2

-(n+1) = (n+1)(n +1) = (n r- 1)'? .

5. calculali ridicina pi.trat5" dcscompunind numcrelc in factori primi:

c\ J2u->;

h) J104.
^) 

Jeoo;

d J7o->6;

Rezo/ilare

a) 9OO = 22

il "lTur;
fl 'lfitu;

.32.5' =Jffi=

.) t6oo;

s) Je6o4;

-- 2'3 '5 = 30;

r.
b) 1024=2a =(z')'= Jrczq =f/(r')' =2'=32

c) 16oo =(z' 5)' =

d) 2025=3t '52 =)

=23.5=40;
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