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Cu maine zilele-ti adaogi,

Cu ieri viata ta o scazi

Siai cu toate astea-n fata

- De-a pururi ziua cea de azi
MIHAI EMINESCU,

»Cu maine zilele-ti adaogi...”

Sirul lui Fibonacci: 1, 1, 2, 3, 5, 8,
18 21 384

(fiecare termen este diferenta

dintre cei doi termeni care

il incadreazd)

maine — ieri = azi




OPERATII CU NUMERE NATURALE

»Numdarul este esenta lucrurilor!”
Pitagora (5801.H. — 4951.H.)

[=]

- %@. NE AMINTIM!

v’ Sirul numerelor naturale este urmatorul: 0, 1, 2, 3 si asa mai departe. Se pun
urmatoarele intrebari: Cate numere naturale existd? Cum se formeaza sirul lor?

v Daca afirmdm ca un numar natural este ultimul, adica este cel mai mare, atunci
putem aduna la acesta pe 1 si il obtinem pe urmadtorul. Continuand procedeul, se
constata ca sirul numerelor naturale este fara sfarsit (adica, in matematica, ,infinit”).

v" Numerele naturale sunt formate din una sau mai multe cifre. Cifrele sunt
cele de pe tastatura telefonului, adica: 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 si 9. Daca vorbim despre
telefon, este evident cd putem forma cu aceste cifre orice numar.

v' Cand scriem si cand citim un numar avem in vedere pozitia pe care fiecare
cifrd o are in numarul respectiv. Astfel, ele sunt grupate in clase si ordine. Pozitia
cifrelor in numar ne da si denumirea lor.

[

[Numel o . L
ldaca - Clasa milioanelor Clasa miilor Clasa unitatilor
'Numele Sutede | Zecide |Unitdtide| Sutede | Zecide | Unitati . L
| . . . . 0 . - 2 ISute |Zeci {Unitati
‘ordinului | milioane ' milioane milioane | mii mii de mii :
'Numarul

e 9 8 7 6 5 4 gkz | 1
‘ordinului

B

Am vdazut cd sirul numerelor naturale este infinit. Cel mai mic numar natu-
ral este O si nu existd cel mai mare numar natural.

Spunem cd 5 este succesorul lui 4 si ca 8 este predecesorul 1ui 9. Succe-
sorul numarului natural n este n + 1 (urmatorul numar din sir). Predecesorul
numadrului natural nenul n este n — 1 (numarul anterior din sir).

Doua numere naturale consecutive se noteaza n si n + 1. Trei numere natu-
| rale consecutive se noteazan,n+1sin+ 2.

Numerele naturale 12, 39, 71 sunt numere naturale de doua cifre. In gene-
ral, un numar natural de doud cifre se poate scrie, simbolic, sub forma ab, unde
a si b sunt cifre si a#0. Descompus, acest numar se poate scrie ab=10-a+b.

Un numar natural de trei cifre se scrie sub forma abc, unde a, b si ¢ sunt cifre

>




$ia#0. Descompus, acest numar se poate scrie abc =100-a+10-b + ¢. Inmod
analog, exista scriere pentru un numar natural format din oricate cifre.

J

Sa exersdam: Clasa milioanelor |  Clasa miilor Clasa unitatilor
> Cititi §i scriefi numerele WSMEAREDFI CF U 8172 U
din tabel. Numiti clasa si ordinul e A U BT 2
n -Numiti c asa si ordinu 112 a3 8110
pentru fiecare cifra din nume- 5145 001
rele date. Care este succesorul si 3|11 ] 2710
predecesorul fiecarui numar? 2 | 2 |

» Cititi si scrietiin cuvinte numdarul 782015. Despartiti, dela dreapta spre stanga,
numarul in clase. El se citeste "sapte sute optzeci si doud de mii cincisprezece”.

» Sd scriem cu cifre numdarul "cincizeci si sase de mii opt”: 56008.

> Sa scriem toate numerele naturale de forma ab care au cifra
zecilor 3 si cifra unitatilor mai mica decat cea a zecilor: 32, 31,81 80.

» Pe numaratoarea din imagine, pornind de jos in sus, fiecare
linie reprezinta: unitatile, zecile, sutele, unitdtile de mii... Cititi nu-
marul format de bilele din partea dreapta.

Rezolvare: Pe linia unitatilor nu avem in dreapta nicio bilg, deci 0, pe linia zecilor
avem in dreapta 7 bile, deci 7. Continuim explicatiile si obtinem numarul 353470.

¢ Reprezentarea pe axa numerelor

Sd desenam o dreapta. Se ia un punct pe dreaptd, pe care il notam cu O si
caruia i corespunde numarul zero. Tot ceea ce vom face mai departe se va
intampla de la punctul O spre dreapta si vom marca acest lucru punand o sa-
geatd spre dreapta. Pentru a reprezenta numerele avem nevoie de o unitate de
masurd pe care o vom alege convenabil. i

Asadar, ansamblul format din: o dreapta 0 —
numitd directie, un punct pe dreapta (notat | e
cu O) numit origine, un sens (spre dreapta), o unitate de mdsurd, formeaza axa
numerelor naturale. Orice numir natural poate fi reprezentat pe ax3, folosind
unitatea de masurd cu care masuram, incepand de la origine. Lui ii va cores-
punde un punct notat cu o litera mare. Se spune cd numarul este coordonata
punctului respectiv. De exemplu, dacd punctului A ii corespunde numarul 1,
vom nota A(1) si vom citi ,A de coordonati 1.




O DU sy

-S4 reprezentam pe axa punctele care au coordonatele 1, 2 si 4:

0O A B C =
| | | | | »
i I I 1 I o
o 1 2 4
PROBLEME PROPUSE:

1. Cititi numerele 32, 801, 12345, 2005, 1698420, apoi scrieti succesorul si pre-
decesorul fiecaruia dintre ele.

2. Scrieti, cu ajutorul cifrelor, numerele: a) patru sute optzeci i doi; b) sapte
mii unu; c) doud milioane trei sute optzeci si patru de mii.

3. Aflati toate numerele naturale de forma ab care au cifra unitatilor 7, iar cifra
zecilor sa fie mai mica decat cea a unitatilor.

4. Scrieti numerele naturale de forma abed care au toate cifrele egale.
5. Cititi punctele si coordonatele lor de pe axa de mai jos:

0 N P M Q -

Y

% I E %

0 2 3 5 7

6. Explicati cum utilizati unitatea de masurd in reprezentarea numerelor natu-
rale pe axa.

7. Reprezentati pe axa numerele 3, 5 si 9. Alegeti unitatea de mdsura convenabil.

8. Cum trebuie aleasd unitatea de masurd pentru a reprezenta pe aceeasi

dreaptd numerele 40, 60 si 1007

PROBLEME PENTRU MICII CAMPIONI

1. Scrieti un numadr natural de: a) sapte cifre diferite; b) zece cifre diferite.
2. Scrieti toate numerele naturale de forma 2b3 si de forma b5.
3. Scrieti toate numerele naturale de forma abc cu toate cifrele identice.

4. Scrieti numerele naturale de forma ab00 care au suma cifrelor egala cu 3.

5. Reprezentati pe axa numerele 3 si 8. Cate unitdti sunt intre ele?

6. Gasiti o reguld prin care puteti calcula numdrul de unitati dintre doud puncte
reprezentate pe axd.

7. Cate numere naturale sunt de la 1 1a 15? Dar de la 1 1a 997

8. Sunt reprezentate pe axd numerele de la 5 la 90. Cate numere sunt?



Compararea si ordonarea numerelor naturale

Calin si mama sa au cumpdrat de la ,lactate” produse de 25 lei, produsele de la
»cosmetice” au costat 112 lei, iar de la ,patiserie” au cumparat de 19 lei. Unde au
cheltuit cel mai putin? Dar cel mai mult? Puneti sumele in ordine crescitoare.

Rezolvare: Cel mai putin s-a cheltuit la patiserie, 19 lei. Cei mai multi bani au
fost cheltuiti la cosmetice. Ordonate crescitor, avem: 19<25<112.

SA NE AMINTIM!

v’ Consideram, la intAmplare, doua numere naturale. Exist3 trei posibilitati:
— primul numar este mai mare decat al doilea (>);
— primul numar este mai mic decat al doilea (<);
— cele doud numere sunt egale (=).

v' A compara doud numere inseamna a vedea in care dintre cele trei situatii de
mai sus ne situdm. A ordona crescdtor un sir de numere inseamna sa scriem nu-
merele ,de la cel mai mic la cel mai mare”. A ordona descrescdtor un sir de numere
Inseamnad sd scriem numerele ,de la cel mai mare la cel mai mic”.

SA INVATAM!

Cand comparam douad numere naturale care au un numdr diferit de cifre,
este mai mare cel care are mai multe cifre. De exemplu, dintre 127 si 99, este
mai mare 127. Scriem 127 >99.

Dacd numerele care trebuie comparate au acelasi numar de cifre, le vom
compara cifra cu cifrd, incepand de la stanga. Astfel, 23904 este mai mare decat
23875 pentru cd: cifrele zecilor de mii sunt egale, cifrele miilor sunt egale, dar,
la primul numar cifra sutelor este 9, in timp ce la al doilea numar cifra sutelor
este 8. Cum 9> 8, urmeaza ci 23904 >23875.

Fiecare numar natural este mai mare decat cel de dinaintea sa (predeceso-
rul sau) si este mai mic decat numarul de dupa el (succesorul sau). De exem-
plu, 7>6(6 este predecesorul lui 7) si 7<8 (8 este succesorul lui 7).

Dacd vrem sd spunem cd numerele nu sunt egale, scriem 13#9si citim
»13 este diferit de 9”.

Se folosesc si simbolurile ,<” si ,>”, care se citesc ,mai mic sau egal” si ,mai
mare sau egal”. Acestea sunt utilizate, mai ales, intr-o scriere de forma x<5.
Dar, evident cd putem scrie si 7<7.




Qi X OTFeiTT®

> S3 comparam 237 cu 273 si 45092 cu 9998. Numdrul 237 este mai mic
decat 273 si vom scrie: 237<273. Evident cd 45092>9998, ceea ce se poate ob-
serva si dupa numarul de cifre al fiecdrui numar.

» Si scriem numerele naturale mai mici sau egale cu 4: 0, 1, 2, 3 i 4.

> S4 reprezentdm pe axa numerele 3 i 11. Stim ¢4 3 < 11, dar ce observam din
punct de vedere al asezarii lor pe axa? Numarul cel mai mic este agsezat in stanga
numarului mai mare.

> S3 ordonam crescator numerele: 52, 36, 14, 78, 99. Obtinem: 14, 36, 52, 78, 99.

> S3 ordonam descrescitor numerele: 512, 126, 146, 178, 199. Obtinem: 512,
199, 178, 146, 126.

> S3 afldm cel mai mic si cel mai mare numar de trei cifre diferite: cel mai mic
numar de trei cifre diferite este 102; cel mai mare numar de trei cifre diferite este 987.

¢ Aproximari. Probleme de estimare
Stiati cd...
... Un cal de dimensiuni medii poate avea 400-500 kg? Delfinul comun poate

ajunge la dimensiuni de la 2 m pand la 3 m si poate cantdri pana la 135 kg? O ca-
milad cantareste intre 300 kg si 700 kg?

QY™ sA NE AMINTIM!

Daca un obiect costd putin peste 300 de lei, sau putin sub aceastd sumd, de
multe ori spunem ci el costa ,circa 300 de lei” sau ,vreo 300 de lei” sau ,aproxi-
mativ 300 de lei”. Deci, dacd nu este foarte important sd spunem exact un numar,
putem sa folosim o aproximare a lui.

Putem aproxima un numar prin lipsd sau prin adaos:

e Aproximarea prin lipsd pana la zeci (sute, mii) a unui numar natural este
cel mai mare numar format numai din zeci (sute, mii), mai mic sau egal decat
numarul dat.

e Aproximarea prin adaos pand la zeci (sute, mii) a unui numar natural este cel
mai mic numar format numai din zeci (sute, mii), mai mare decat numarul dat.

e Rotunjirea unui numar pana la zeci (sute, mii) este aproximarea prin lipsa sau
prin adaos mai ,,apropiata” de numarul respectiv. Daca ambele aproximdri sunt la
fel de ,,apropiate” de numarul respectiv, atunci se ia aproximarea prin adaos.

o Estimarea este 0 aproximare a datelor, o apreciere a valorii pe baza unor date
incomplete.

3 )

14



Sd exersam:

> Sa se rotunjeasca numarul 3857.

Numdrul| Aproxima- | Rotunji- | Aproximarea Rotunjirea | Aproximarea| Rotunji- |
reapandla | reapana | pandlasute | pandlasute| panilamii @ rea pana |

zecl la zeci lamii |

prin | prin prin | prin prin | prin f

lipsd| adaos lipsd | adaos | lipsd | adaos L

3857 | 3850 3860 | 3860 | 3800|3900| 3900 | 3000 | 4000 4000 |

» Numarul 342, fiind mai aproape de 340 decat de 350, il rotunjim la 340 (apro-
ximare prin lipsd). Numarul 2858 se rotunjeste la 2860 (aproximare prin adaos).
» Cristina doreste sa-si cumpere o bicicletd care costd 584 de lei, dar dispune
doar de bancnote de 100 de lei. Cate bancnote ii sunt necesare?
Rdspuns: 6 bancnote.
» Estimeaza lungimea clasei, inaltimea colegilor, lungimea bancii.
Raspuns: lungimea unei sdli de clasd este cam 7-8 m, inaltimea colegilor este intre
Im i 2 m, lungimea bancii este de aproximativ 1 m.

PROBLEME PROPUSE:

1. Comparati un numar de douad cifre cu un numadr de trei cifre. Ce puteti spune?
Este nevoie sd cunoastem numerele?

2. Care este predecesorul si care este succesorul lui 17?

3. Ordonati descrescator numerele de doui cifre identice.

4. Aproximati convenabil numerele: 59, 81, 226, 950, 569425.

5. Aproximati prin lipsd pana la sute numerele: 6930, 71950, 563290.

6. Andra doreste sd-si cumpere o minge care costi 35 de lei. Aflati numarul
minim de bancnote de 10 lei necesar cumpérarii mingii.

7. La magazin prefurile sunt urmdtoarele: un ceas - 325 de lei, o geant3 —
136 de lei, un stilou — 45 de lei, un serviciu de cafea — 105 lei, un pachet de cafea -
14 lei, o carte — 37 de lei, 0 bluza - 103 lei, o jucarie - 75 de lei. Estimati cate obiecte
ot sd cumpar daca am 1000 de lei? Verificati apoi prin calcul estimarile ficute.

8. La un concurs de matematica se acordd 5 puncte pentru o problema rezol-
/atd corect si se scad 2 puncte pentru o problema rezolvati gresit. Ionut a trimis
20 de probleme rezolvate si a primit 72 de puncte. Cate probleme a rezolvat bine
1 cate a gresit?

9.In tabelul urmator avem o lista ordonati alfabetic cu citeva rauri din Romania:

Rau Arges | Bistrita | Dambovita| Jiu | Mures | Olt | Somes
Lungime (km) | 350 283 283 339 761 615 | 376

Rearanjati-le in ordinea crescatoare a lungimilor lor.



Adunarea numerelor naturale

in biblioteca sunt 15632 de carti. In luna mai s-au cumparat 354 de carti, iar in
iunie inca 545 de carti. Cate carti sunt acum in biblioteca?
Rezolvare: 15632 + 354 + 545 = 16531 (carti).

3‘3’2 Nt AWETV lM‘

Prin adunarea unor numere naturale se obtine un numadr natural, a + b = c.
Numerele care se aduna se numesc termeni. Rezultatul adundrii se numeste sumd.

v Calculati sumele: 301 + 102 51 102 + 301. Veti vedea ca rezultatul se pastreazd,
indiferent de ordinea termentilor.

v Calculati 15 + 350 + 50.

Rezolvare: Putem calcula (15 +350) + 50 = 365 + 50 = 415 sau 15 + (350 +50) =
=15 + 400 = 415. Asadar, grupand termenii unei sume in diverse moduri, rezulta-
tul nu se schimba.

v Facand o grupare convenabild a termenilor unei sume, putem calcula mai
usor: 11 +22+78+89 = (11 +89) + (22 +78) =100+ 100 = 200.

Suma a oricare dous sau mai multe numere nu se schima daca:
« schimbam ordinea termenilor, a + b = b + a (adunarea este comutativd).
e grupam termenii in moduri diferite, a + (b + ¢) = (a + b) + c (adunarea este
asociativa).

Numarul 0 este element neutru la adunare, a + 0 = g, oricare ar fi numarul
natural a.

A R _J
Sd exersam:
» Numarul cu 12 mai mare decat 18 este 12+18=30.
> Cop1at1 tabelul pe calete si completaU -1 dupd model:
‘a b C_, a+b c+b a+(b+c) (a+b)+c| a+b+c
29 31 | 56 L 60 | 87 | ,‘_}16 116 116

368 | 159 | 753

7264 | 1472 | 301 |




